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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral III — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

IDENTIFICACAO

Nome: NUSP: Turma:

INSTRUCOES

1. Ndo é permitido portar celular (mesmo desligado) durante a prova. Sobre a carteira deixe
apenas lapis, borracha, caneta e um documento de identificagdo com foto. Estojos, mochilas,
blusas e outros objetos devem permancer a frente da sala, juntamente com os celulares (ndo
custa repetir) e demais aparelhos eletrénicos, que devem estar desligados.

2. Preencha a tinta e de maneira legivel todos os campos acima.
3. Preencha a tinta e completamente os campos para as alternativas de cada questao .

4. Assinale apenas uma alternativa por questdo. Em caso de erro, indique expressamente qual
alternativa deve ser considerada na folha de respostas, ao lado da questao correspondente.

5. Esta prova tem duragdo maxima de 2 horas e o tempo minimo de permanéncia na sala é de
30 minutos.

6. Ndo havera tempo adicional para preenchimento da folha de respostas.

7. Confira a integridade do seu caderno de questdes de acordo com o ntimero de testes.

Assinatura:
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Questio1 Considere a curva parametrizada y(t) = 2 —t, cos(tt?)), com t € [0,1].
P

A integral / nye"z dx + (6y2 + ex2> dy éigual a:
g

[A] 0
[B] 6
B -«
D]
[E] —

7T

Questdo 2 Sejam C; e Cy, respectivamente, os trechos das pardbolasy = x> —ley = 4(x*> — 1),
com ponto inicial (—1,0) e final (1,0). Seja F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y) j um campo de vetores de

classe C! em RR? tal que aa—(;)(x,y) - a—P(x,]/) =1, para todo (x,y) € R

dy
Se | F.d7 =K, entdo a integral / F.d7 éigual a:
C2 Cl
-3+K
4+K

[C]3—K
[D] 4—K
B4k
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Questio 3 Seja F(x,y) = P(x,y)i+ Q(x,y)j um campo de vetores de classe C! no anel
A = {(x,y) € R?:4 < x> +y? < 9}. Considere as seguintes afirmagdes:

(D) Se gl;(x,y) = %—g(x,y) para todo (x,y) € A, entdo /CP(x,y) dx+ Q(x,y)dy =0 para
toda circunferéncia C C A.

(I) Se F(x,y) é conservativo em A, entdo ?fy)(x,y) = %—S(x,y) para todo (x,y) € A.

(1) Se / P(x,y)dx+ Q(x,y)dy =0 para toda circunferéncia C C A com centro na origem,
C

entio F (x,y) é gradiente em A.

A(s) afirmagio (des) verdadeira (s) para todo F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y)j como acima é (sio):

[ | apenas a afirmacéo II.
apenas as afirmacoes I e II.
todas as afirmacgdes.

[D] apenas as afirmagaes II e IIL.

apenas as afirmacoes I e III.

Questdo 4 Sejam D = {(x,y) € R>: x> +y?> < 1} e f : D — R, uma funcdo nao nula de classe
C!. Considere as seguintes afirmagoes:

ox
ciaC c D.

(I) Se of (x,y) = gi;(x,y) para todo (x,y) € D, entdo / f(x,y)ds =0 para toda circunferén-
C

(I) Se f(x,y) < 10 para todo (x,y) € D, entdo para toda circunferéncia C C D vale que

/Cf(x,y) ds < 107.

. . 1 . . . .
(I) Se C; é a circunferéncia x? +y2 =71 percorrida uma tnica vez no sentido horéario e

C, é a mesma circunferéncia percorrida uma tinica vez no sentido anti-horario, entdo

J Sy == [ flxy)as

Para toda funcdo f como acima:

apenas a afirmacéo III é correta.

apenas as afirmacoes II e III sdo corretas.
apenas as afirmacoes I e II sdo corretas.
B todas as afirmacdes sdo falsas.

apenas as afirmacoes I e III sdo corretas.
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Questdo 5 Seja (a,b) € R? tal quea® +b> =1eb > 0.
(a,b) 2

Se /( : 2xydx + (¥ —y?) dy = 3 entdo os possiveis valores do par (a,b) sdo:
1,1

Questio 6 Seja C o trecho da elipse (x — 1)% + y4—2 =1com y > 0,de (2,0) a (0,0). A integral
/C(2y +x) dx + (e¥ + 4x) dy éigual a:

[ )
24371
2 -3
[D] 4—2n
2-3m

Questio 7 Seja C a intersecdo das superficies y = x> +z% e y = 3 — 2x. A integral / V1422 ds
JC

éigual a:

671
B 2
107
@ 81
47
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Questdo 8 Seja C o trecho da pardbola 2y = —2x* + x +1de (—1,—1) a (1,0). A integral

7Y x 4 .
/Cx2+y2 dx+x2+y2 dy éigual a:

|
[6;]

IN I
A 3
B

[= [©] [o] 1l [>]

oo
N

Questdo 9 Seja C a fronteira da regido de R? limitada por y?> = 3(x + 3) e x = 1, percorrida uma
d
c 4x2 +9y? oy 912

Unica vez no sentido anti-horéario. A integral dy éigual a:

N WlN

.
=

S

= S 0] [=] Il
N
3

Questdo 10 Seja C o trecho da intersegdo das superficies x> +y?> = 1e2x +y —z = 0,de (1,0,2)
a(0,1,1). A integral / zdx + xdy +ydz éigual a:
C

|
[SERES IS

N
N
LEE
Nl= NI= N—=

S
_|_
NI—
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Questdo 11 Considere a curva parametrizada y(t) = (2¢, sen(7t)), comt € [0,1]. A integral
2x
2 y 5 .
L (ex +In(l1+y )) dx + <1 + 1+y2) dy éigual a:
—&
Bl e2+1
- 2 —1
[D] 1—e¢7
e

Questdo 12 Seja C a fronteira do retangulo R = {(x, y) € R%2:0<x<2,0< y <1}, percorrida
uma tinica vez no sentido anti-horario. A integral

/C<6x5y+ln(l+\/1—|—x2)> dx + (x6+x2+y2+ey\/l+sen2y> dy éigual a:

[
[B] 2
[C] 3
D] 1
[E] 0
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral IIl — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

Folha de Respostas
Respostas ndo indicadas apropriadamente nesta folha serdo desconsideradas.
Identifica¢ao:
Nome: NUSP: Turma:
Numero USP
[0] [0] [o] [o] [o] [0] [0] [0]
A Al ol A alal il
(2] [2] [2] [2] [2] [2] [2] [2]
Por favor coloque seu nimero USP nos 3113113131131 [3113] 13
campos ao lado. Caso tenha menos de
8 digitos deixe as tltimas colunas em
branco. (5] 5] (5] (8] [8] [5] [5] []
[6] [e] [e] [6] [6] [6] 6] [6]
272 7177
(8] (8] [8][8][8] [8] [8][8]
o151 ] 8] 8] 1 91 [9]
Respostas:
Questao 01: B D] Questao 07: [ | D]
Questao 02: IE . Questao 08: - IE
Questao 03: - @ Questao 09: - @
Questao 04: - Questao 10: - . - - .
Questao 05: . IE Questao 11: . IE
Questao 06: - @ Questao 12: - @
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral III — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

IDENTIFICACAO

Nome: NUSP: Turma:

INSTRUCOES

1. Ndo é permitido portar celular (mesmo desligado) durante a prova. Sobre a carteira deixe
apenas lapis, borracha, caneta e um documento de identificagdo com foto. Estojos, mochilas,
blusas e outros objetos devem permancer a frente da sala, juntamente com os celulares (ndo
custa repetir) e demais aparelhos eletrénicos, que devem estar desligados.

2. Preencha a tinta e de maneira legivel todos os campos acima.
3. Preencha a tinta e completamente os campos para as alternativas de cada questao .

4. Assinale apenas uma alternativa por questdo. Em caso de erro, indique expressamente qual
alternativa deve ser considerada na folha de respostas, ao lado da questao correspondente.

5. Esta prova tem duragdo maxima de 2 horas e o tempo minimo de permanéncia na sala é de
30 minutos.

6. Ndo havera tempo adicional para preenchimento da folha de respostas.

7. Confira a integridade do seu caderno de questdes de acordo com o ntimero de testes.

Assinatura:
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Questdo 1 Considere a curva parametrizada y(t) = (2t, sen(7tt)), com t € [0,1]. A integral
2xy .
e +In(1+y%)) dx+ <1+) dy éigual a:
L ( ) 142 &
e 41
—&
1-—e"
[D] e”
- 2 —1

Questdo 2 Seja (a,b) € R? tal quea® +b> =1eb > 0.

Se /(1(”: 2xydx + (x* —y?) dy = —%, entdo os possiveis valores do par (a,b) sio:
W ()« (9)
(£3)« (2.9)
(49) « (49)
D] (0, 1) e (¥ )
(0,1) e (-2, %)

Questdo 3 Seja C o trecho da intersegdo das superficies x*> +y?> = 1e 2x +y —z = 0, de (1,0,2)
a(0,1,1). A integral / zdx + xdy +ydz éigual a:
C

-271—%
W+
-—7'[—"%
.714—%

-
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Questdo 4 Seja C a fronteira do retangulo R = {(x, y) € R%2:0<x<20< y < 1}, percorrida
uma Uinica vez no sentido anti-horario. A integral

/ <6x5y+1n(1+\/1+x2)) dx + (x6+x2+y2+ey\/l+sen2y> dy éigual a:
c

[A] 3
[B] 2
[C]o
D] 1
B

Questdo 5 Sejam D = {(x,y) € R?: x> +y?> < 1} e f : D — R, uma funcéo nao nula de classe
C!. Considere as seguintes afirmagoes:

(D) Se %(x,y) = g]y((x,y) para todo (x,y) € D, entdo / f(x,y)ds =0 para toda circunferén-
JC
ciaC cCD.
(Il) Se f(x,y) < 10 para todo (x,y) € D, entdo para toda circunferéncia C C D vale que

/Cf(x,y) ds < 107.

. . 1 . . . .
(I) Se C; é a circunferéncia x> —|—y2 =71 percorrida uma tnica vez no sentido horéario e

C, é a mesma circunferéncia percorrida uma tinica vez no sentido anti-horario, entdo

J Sy == [ flxy)ds

Para toda funcdo f como acima:

apenas as afirmacoes II e III sdo corretas.
apenas as afirmacoes I e II sao corretas.
apenas a afirmacéao III é correta.

B todas as afirmacdes sdo falsas.

apenas as afirmacoes I e III sdo corretas.
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Questdo 6 Sejam C; e Cy, respectivamente, os trechos das pardbolas y = x> —1ey = 4(x*> — 1),
com ponto inicial (—1,0) e final (1,0). Seja F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y) j um campo de vetores de

classe C! em IR? tal que %—cj(x,y) - —P(x,y) =1, para todo (x,y) € R2.

dy
Se | F.d7 =K, entdo a integral / F.d7 éigual a:
CZ Cl
3—-K
-3+K
4—K

D] 4+K
B4k

Questio 7 Seja C a intersecdo das superficies y = x> +z% e y = 3 — 2x. A integral / V1422 ds
C

éigual a:

B 2
47
107
@ 81
671

Questido 8 Seja C o trecho da elipse (x — 1)% + y4—2 =1com y > 0,de (2,0) a (0,0). A integral
/ (2y + x) dx + (¥ + 4x) dy éigual a:
C

2+3m
[B] 4—2n
2t —3
D] 2 -3x
W22
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Questdo 9 Seja C a fronteira da regido de R? limitada por y?> = 3(x + 3) e x = 1, percorrida uma

tnica vez no sentido anti-hordario. A integral / Y dx+ dy éigual a:

X
c 4x2 4 9y? 4x2 + 92

N
—27T
D] =

27r

NN Wy

Questdo 10 Seja F(x,y) = P(x,y)i+ Q(x,y)j um campo de vetores de classe C' no anel
A = {(x,y) € R*:4 < x2 +y? < 9}. Considere as seguintes afirmagoes:

(M) Se gly)(x,y) = %(x,y) para todo (x,y) € A, entdo /CP(x,y) dx+ Q(x,y)dy =0 para

toda circunferéncia C C A.

9Q

a(x,y) para todo (x,y) € A.

" op
(I) Se F(x,y) é conservativo em A, entdo @(x,y) =

(1) Se / P(x,y)dx+ Q(x,y)dy =0 para toda circunferéncia C C A com centro na origem,
C

entdo F(x,y) é gradiente em A.

A(s) afirmagio (des) verdadeira (s) para todo F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y)j como acima é (sdo):

todas as afirmacdes.

apenas as afirmagdes [ e I1L.
B apenas a afirmacao I1.

IE apenas as afirmacoes I e II.
apenas as afirmacoes II e III.

Questdo 11 Considere a curva parametrizada y(t) = (t2 —t, cos(m tz)), com t € [0,1].

A integral / 2xyex2dx + <6y2 + exz) dy éigual a:
vy

[A] 7
B -
[C]o
D] -7
[E] 6
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Questdo 12 Seja C o trecho da pardbola 2y = —2x%> + x +1de (—1,—1) a (1,0). A integral

d
/cx2+y2 Ty

dy éigual a:

G
)

|
I

:‘ WIN
N
=

[=] S [0 W [>]

oo
N
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral IIl — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

Folha de Respostas
Respostas ndo indicadas apropriadamente nesta folha serdo desconsideradas.
Identifica¢ao:

Nome: NUSP: Turma:

Numero USP
[0] [0] [o] [o] [o] [0] [0] [0]
A Al ol A alal il
(2] [2] [2] [2] [2] [2] [2] [2]
Por favor coloque seu nimero USP nos 3113113131131 [3113] 13
campos ao lado. Caso tenha menos de
8 digitos deixe as tltimas colunas em
branco. (5] 5] (5] (8] [8] [5] [5] []
[6] [e] [e] [6] [6] [6] 6] [6]
272 7177
(8] (8] [8][8][8] [8] [8][8]
o151 ] 8] 8] 1 91 [9]

Questdo 01:
Questio 02:
Questao 03:
Questdo 04:
Questao 05:

Questao 06:

[a] [B] [C] O] WA
M (5] [C] D] [E]
EEEER
[a] [B] [C] O] W
[a] [B] [C] M [E]
[a] [B] [C] O] W

Respostas:

Questio 07: [l [D]
Questio 08: O] |
Questio 09: [l D]
Questio 10: H D]
Questio 11: [A] [l [C] D]
Questio 12: [A] |l [C] [D]
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral III — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

IDENTIFICACAO

Nome: NUSP: Turma:

INSTRUCOES

1. Ndo é permitido portar celular (mesmo desligado) durante a prova. Sobre a carteira deixe
apenas lapis, borracha, caneta e um documento de identificagdo com foto. Estojos, mochilas,
blusas e outros objetos devem permancer a frente da sala, juntamente com os celulares (ndo
custa repetir) e demais aparelhos eletrénicos, que devem estar desligados.

2. Preencha a tinta e de maneira legivel todos os campos acima.
3. Preencha a tinta e completamente os campos para as alternativas de cada questao .

4. Assinale apenas uma alternativa por questdo. Em caso de erro, indique expressamente qual
alternativa deve ser considerada na folha de respostas, ao lado da questao correspondente.

5. Esta prova tem duragdo maxima de 2 horas e o tempo minimo de permanéncia na sala é de
30 minutos.

6. Ndo havera tempo adicional para preenchimento da folha de respostas.

7. Confira a integridade do seu caderno de questdes de acordo com o ntimero de testes.

Assinatura:
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Questdo1 Sejam D = {(x,y) € R?: x> +y?> < 1} e f : D — R, uma fungéo nao nula de classe
Cl. Considere as seguintes afirmagoes:

(D) Se %(x,y) = gjy[(x,y) para todo (x,y) € D, entéo/ f(x,y)ds =0 para toda circunferén-
C
ciaC C D.
(II) Se f(x,y) < 10 para todo (x,y) € D, entdo para toda circunferéncia C C D vale que

/Cf(x,y) ds < 107.

. . 1 . . . .
(Ill) Se C; é a circunferéncia x> +y* = i percorrida uma unica vez no sentido horario e

C, é a mesma circunferéncia percorrida uma tinica vez no sentido anti-horario, entdo

J S == [ flxy)ds

Para toda fungédo f como acima:

B todas as afirmacdes sdo falsas.

apenas as afirmacoes I e II sdo corretas.
apenas a afirmacéao III é correta.

D] apenas as afirmacoes I e III sdo corretas.

apenas as afirmagdes II e III sdo corretas.

Questdo 2 Sejam C; e Cy, respectivamente, os trechos das pardbolas y = x> —1ey = 4(x*> — 1),
com ponto inicial (—1,0) e final (1,0). Seja F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y) j um campo de vetores de

classe C! em IR? tal que %—cj(x,y) - gly)(x,y) =1, para todo (x,y) € R2.

Se - F.d7 = K, entdo a integral /C E.d7 éigual a:
2 1

B —:+K
[B] -3+K
[C]4-K

D] 4+K
[E] 3—K



I]

Questido 3 Seja C a fronteira do retangulo R = {(x, y) € R%2:0<x<20< y < 1}, percorrida
uma Uinica vez no sentido anti-horario. A integral

/ <6x5y+1n(1+\/1+x2)) dx + (x6+x2+y2+ey\/l+sen2y> dy éigual a:
c

[A] 3
[B] 2
[C] o
B
[E] 1

Questdo 4 Seja (a,b) € R% tal quea® +b> =1eb > 0.
(a,b)

Se /( : 2xydx + (¥ —y?) dy = —%, entdo os possiveis valores do par (a,b) sdo:
1,1

= W [0 = [
S
=
a
/N
NS
5
~—— N

Questio 5 Seja C a intersecdo das superficies y = x> +z% e y = 3 — 2x. A integral / V1422 ds
C

éigual a:

871
B 2~
67T
[D] 107
47

+3/4/37+
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Questio 6 Seja F(x,y) = P(x,y)i+ Q(x,y)j um campo de vetores de classe C! no anel
A = {(x,y) € R?:4 < x> +y? < 9}. Considere as seguintes afirmagdes:

(D) Se gl;(x,y) = %—g(x,y) para todo (x,y) € A, entdo /CP(x,y) dx+ Q(x,y)dy =0 para

toda circunferéncia C C A.

(I) Se F(x,y) é conservativo em A, entdo ?fy)(x,y) = %—S(x,y) para todo (x,y) € A.

(1) Se / P(x,y)dx+ Q(x,y)dy =0 para toda circunferéncia C C A com centro na origem,
C

entio F (x,y) é gradiente em A.

A(s) afirmagio (des) verdadeira (s) para todo F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y)j como acima é (sio):

apenas as afirmagdes L e II.
apenas as afirmacoes II e III.
todas as afirmacgdes.

B apenas a afirmacao I1.

apenas as afirmacoes I e III.

Questdo 7 Considere a curva parametrizada y(t) = (tz —t, cos(7t tz)), com t € [0,1].

A integral / . 2xyex2dx + (6y2 + exz) dy éigual a:
Jy

[A] -7
[B] 6
[C] n
B -
[E] 0

Questdo 8 Considere a curva parametrizada y(t) = (2t, sen(7tt)), com t € [0,1]. A integral
2xy .
e +In(1+y%)) dx+ <1+) dy éigual a:
L ( ) 142 8
e 41
1—e"
- 2 —1
D] -
e
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Questdo 9 Seja C o trecho da intersegdo das superficies x> +y?> = 1e 2x +y —z = 0, de (1,0,2)
a(0,1,1). A integral / zdx + xdy +ydz éigual a:
c

Questdo 10 Seja C o trecho da pardbola 2y = —2x2 +x+1 de (—1,—1) a (1,0). A integral
_ ) p Y g

Y * 4 .
./C e dx + E dy éigual a:

=G WIN :]
q A NI
S

W S [0 [=] [7]

hon
N

Questio 11 Seja C o trecho da elipse (x — 1)? + % =1com y > 0,de (2,0)a (0,0). A integral
/C(Zy +x) dx + (e¥ + 4x) dy éigual a:

[A] 4—27
2-3m
[C] 2+37

B2
2 —3



® N EEE B +3/7/34+ Y
Questdo 12 Seja C a fronteira da regiao de R? limitada por y?> = 3(x + 3) e x = 1, percorrida
uma tinica vez no sentido anti-horario. A integral /C ﬁ dx + F—T—Qyz dy éigual a:

s
7
[

3

IE 27
-2
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral IIl — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

Folha de Respostas
Respostas ndo indicadas apropriadamente nesta folha serdo desconsideradas.
Identifica¢ao:
Nome: NUSP: Turma:

Por favor coloque seu nimero USP nos
campos ao lado. Caso tenha menos de
8 digitos deixe as tltimas colunas em
branco.

Numero USP

[0] [0] [o] [o] [o] [0] [0] [0]
[ ) Al a] o] Al
(2] [2] [2] [2] [2] [2] [2] [2]
(31 (3] (5] (3] [3] [3] [3] [3]
(4] [4] [4] [4] [4] [4] [4] [4]
(5] 5] (5] (8] [8] [5] [5] []
[6] [e] [e] [6] [6] [6] 6] [6]
272 7177
[8][8] (8] [8] [8] [8][8] 8]
o151 ] 8] 8] 1 91 [9]

Respostas:

Questdo 01: - @
Questao 02: . @
Questao 03: -
Questdo 04: -
Questao 05: . IE
Questao 06: -

Questio 07: [ |
Questio 08: Bl D
Questdo0o: [l 1 1 H N
Questio 10: D] |
Questio 11: [ |
Questio 12: W D]
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral III — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

IDENTIFICACAO

Nome: NUSP: Turma:

INSTRUCOES

1. Ndo é permitido portar celular (mesmo desligado) durante a prova. Sobre a carteira deixe
apenas lapis, borracha, caneta e um documento de identificagdo com foto. Estojos, mochilas,
blusas e outros objetos devem permancer a frente da sala, juntamente com os celulares (ndo
custa repetir) e demais aparelhos eletrénicos, que devem estar desligados.

2. Preencha a tinta e de maneira legivel todos os campos acima.
3. Preencha a tinta e completamente os campos para as alternativas de cada questao .

4. Assinale apenas uma alternativa por questdo. Em caso de erro, indique expressamente qual
alternativa deve ser considerada na folha de respostas, ao lado da questao correspondente.

5. Esta prova tem duragdo maxima de 2 horas e o tempo minimo de permanéncia na sala é de
30 minutos.

6. Ndo havera tempo adicional para preenchimento da folha de respostas.

7. Confira a integridade do seu caderno de questdes de acordo com o ntimero de testes.

Assinatura:
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Questdo 1 Seja C o trecho da pardbola 2y = —2x* + x +1de (—1,—1) a (1,0). A integral

/cx2+y2 dx+x2+y2

dy éigual a:

|
I

WIN I
IS IS IS
Q

=

[IN[eS]
N

= © [0 [=]

Questdo 2 Seja C a intersecdo das superficiesy = x2 4+ 22 e y = 3 —2x. A integral /C V1+22ds

éigual a:

B 2~
67
107t
D] 87
47

Questio 3 Sejam C; e Cy, respectivamente, os trechos das pardbolas y = x> — ley = 4(x> — 1),
com ponto inicial (—1,0) e final (1,0). Seja F(x,y) = P(x,y) i + Q(x,y) j um campo de vetores de
P
@(x,y) =1, para todo (x,y) € R2.
Se [ F.dr = K, entdo a integral F.d7 éigual a:
JCy Cl

classe C! em RR? tal que aa—g(x,y) -

[A] -3+K
3—-K
[Cl4+K
B4k
[E] 4—K
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Questdo 4 Seja C a fronteira do retangulo R = {(x, y) € R%2:0<x<20< y < 1}, percorrida
uma Uinica vez no sentido anti-horario. A integral

/ <6x5y+1n(1+\/1+x2)) dx + (x6+x2+y2+ey\/l+sen2y> dy éigual a:
c

B
[B] 0
[C] 3
D] 2
[E] 1

Questdo 5 Considere a curva parametrizada y(t) = (2t, sen(7tt)), com t € [0,1]. A integral
2x

/y(ex—l—ln(l—f—yz)) dx + <1+1+3;2) dy éigual a:
. e?—1
e +1
[C] —e
IE 1—e"
[E] e

Questdo 6 Seja C o trecho da intersegao das superficies x*> +y?> = 1e 2x +y —z = 0, de (1,0,2)
a(0,1,1). A integral /Cz dx 4+ xdy +ydz éigual a:

-7'[+%
-271—%
-—7T+%
W)
B -

1
2

MR
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Questdo 7 Sejam D = {(x,y) € R? : x> +y> < 1} e f : D — R, uma fungéo nao nula de classe
Cl. Considere as seguintes afirmagoes:

(D) Se %(x,y) = gjy[(x,y) para todo (x,y) € D, entéo/ f(x,y)ds =0 para toda circunferén-
C
ciaC C D.
(II) Se f(x,y) < 10 para todo (x,y) € D, entdo para toda circunferéncia C C D vale que

/Cf(x,y) ds < 107.

. . 1 . . . .
(Ill) Se C; é a circunferéncia x> +y* = i percorrida uma unica vez no sentido horario e

C, é a mesma circunferéncia percorrida uma tinica vez no sentido anti-horario, entdo

J S == [ flxy)ds

Para toda fungédo f como acima:

apenas as afirmacoes II e III sdo corretas.
apenas as afirmacoes I e III sdo corretas.
apenas a afirmacéao III é correta.

B todas as afirmacdes sio falsas.

apenas as afirmacoes I e II sao corretas.

Questio 8 Seja F(x,y) = P(x,y)i+ Q(x,y)j um campo de vetores de classe C! no anel
A = {(x,y) € R?:4 < x? +y? < 9}. Considere as seguintes afirmagdes:

oP ~0Q
I Se @(x,y) = ox

toda circunferéncia C C A.

(x,y) para todo (x,y) € A, entdo /CP(x,y) dx+ Q(x,y)dy =0 para

(I) Se F(x,y) é conservativo em A, entdo ?fy)(x,y) = %—S(x,y) para todo (x,y) € A.

(1) Se / P(x,y)dx+ Q(x,y)dy =0 para toda circunferéncia C C A com centro na origem,
C

entio F(x,y) é gradiente em A.

A(s) afirmagio (des) verdadeira (s) para todo F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y)j como acima é (sio):

apenas as afirmacoes II e III.
apenas as afirmacoes I e II.
todas as afirmacgdes.

[D] apenas as afirmagdes I e IIL.

. apenas a afirmacéao II.
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Questdo 9 Seja (a,b) € R? tal quea® +b> =1eb > 0.
(a,b) 2

Se /( : 2xydx + (¥ —y?) dy = 3 entdo os possiveis valores do par (a,b) sdo:
1,1

NS SIS

~ <

NI—
45
~—~
(]
A/~ N
NS
~
NS
~—

—
= I/ /N
—_

N—

[ R ——

/ [¢’]

S
~
S

~—— N

= © d = N

Questdo 10 Considere a curva parametrizada (t) = (t2 —t, cos(m t2)>, com t € [0,1].

A integral / nye"z dx + (6y2 + ex2> dy éigual a:
v

B -
[B] 6
[C] —n
D] 0
[E] n

Questdo 11  Seja C o trecho da elipse (x — 1) + % =1com y > 0,de (2,0) a (0,0). A integral
/ (2y + x) dx + (% + 4x) dy éigual a:
c

2 -3
231
2431
D] 427
[ )
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Questdo 12 Seja C a fronteira da regiao de R? limitada por y?> = 3(x + 3) e x = 1, percorrida

Y dx +

uma unica vez no sentido anti-hordrio. A integral | ———
C 4x* + 9y

X L.
m dy e lgual a:

27'[

=27

[= W [0 [=]
SRS I
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral IIl — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

Folha de Respostas
Respostas ndo indicadas apropriadamente nesta folha serdo desconsideradas.
Identifica¢ao:
Nome: NUSP: Turma:
Numero USP
[0] [0] [o] [o] [o] [0] [0] [0]
A Al ol A alal il
(2] [2] [2] [2] [2] [2] [2] [2]
Por favor coloque seu nimero USP nos 3113113131131 [3113] 13
campos ao lado. Caso tenha menos de
8 digitos deixe as tltimas colunas em
branco. (5] 5] (5] (8] [8] [5] [5] []
[6] [e] [e] [6] [6] [6] 6] [6]
272 7177
(8] (8] [8][8][8] [8] [8][8]
o151 ] 8] 8] 1 91 [9]
Respostas:
Questio 01: i D] Questao 07: [ |
Questao 02: . IE Questao 08: IE -
Questao 03: - Questao 09: - @
Questao 04: - @ Questao 10: - @
Questio 05: [} [D] Questao 11: D] i
Questao 06: - - . - - Questao 12: -
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral III — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

IDENTIFICACAO

Nome: NUSP: Turma:

INSTRUCOES

1. Ndo é permitido portar celular (mesmo desligado) durante a prova. Sobre a carteira deixe
apenas lapis, borracha, caneta e um documento de identificagdo com foto. Estojos, mochilas,
blusas e outros objetos devem permancer a frente da sala, juntamente com os celulares (ndo
custa repetir) e demais aparelhos eletrénicos, que devem estar desligados.

2. Preencha a tinta e de maneira legivel todos os campos acima.
3. Preencha a tinta e completamente os campos para as alternativas de cada questao .

4. Assinale apenas uma alternativa por questdo. Em caso de erro, indique expressamente qual
alternativa deve ser considerada na folha de respostas, ao lado da questao correspondente.

5. Esta prova tem duragdo maxima de 2 horas e o tempo minimo de permanéncia na sala é de
30 minutos.

6. Ndo havera tempo adicional para preenchimento da folha de respostas.

7. Confira a integridade do seu caderno de questdes de acordo com o ntimero de testes.

Assinatura:
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Questio 1 Seja C o trecho da elipse (x — 1)% + y4—2 =1com y > 0,de (2,0) a (0,0). A integral

HNNEENEEN B
EEEE N BN B

/C(Zy +x) dx + (e¥ + 4x) dy éigual a:

[A] 4—27
2+3m
2-3m

IE 2r—3
B2

+5/3/18+

Questdo 2 Seja (a,b) € R? tal quea® +b> =1eb > 0.

(a,b) 2
Se /(1 D 2xydx + (¥* — y?) dy = — 3 entdoos possiveis valores do par (a,b) sdo:

Questdo 3 Seja C a fronteira da regido de R? limitada por y*> = 3(x + 3) e x = 1, percorrida uma

(59) « (£%)
W (12)e(-5%)
(23) e (22)
D (0,1) e (%2, )
01 e (2 2)

tnica vez no sentido anti-horéario. A integral

—27'(
N
@27‘(
s

Wy NN

—y x

Jc 4x% 492

d
o + 912

dy éigual a:
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Questdo 4 Seja C o trecho da intersegdo das superficies x> +y?> = 1e 2x +y —z = 0, de (1,0,2)
a(0,1,1). A integral / zdx + xdy +ydz éigual a:
c

=
_|_
+ N

_l_

|
IS
I
Nl—= = N—=

N
=
|
NI

Questio 5 Seja F(x,y) = P(x,y)i+ Q(x,y)j um campo de vetores de classe C! no anel
A = {(x,y) € R?:4 < x2 + y? < 9}. Considere as seguintes afirmagoes:

(D) Se ?;(x,y) = aa—g(x,y) para todo (x,y) € A, entdo / P(x,y)dx+ Q(x,y)dy =0 para
C
toda circunferéncia C C A.
2 . . . dP 2Q
(IT) Se F(x,y) é conservativo em A, entdo @(x,y) = g(x,y) para todo (x,y) € A.

(III) Se /C P(x,y)dx+ Q(x,y)dy =0 para toda circunferéncia C C A com centro na origem,

entdo F(x,y) é gradiente em A.

A(s) afirmacio (es) verdadeira (s) para todo F(x,y) = P(x,y) i+Q(x, y)f como acima é (sao):

todas as afirmacgdes.

. apenas a afirmacéao II.
apenas as afirmagdes I e I1.
@ apenas as afirmacoes I e IIL

apenas as afirmacoes II e III.
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Questdo 6 Sejam C; e Cy, respectivamente, os trechos das pardbolas y = x> —1ey = 4(x*> — 1),
com ponto inicial (—1,0) e final (1,0). Seja F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y) j um campo de vetores de

classe C! em IR? tal que %—cj(x,y) - @(x,y) =1, para todo (x,y) € R2.

Se o F.d7 = K, entdo a integral /C ] F.d7 éigual a:
B —:+K
—3+K
3—K
D] 4+K
4—K

Questdo 7 Seja C o trecho da pardbola 2y = —2x* + x + 1 de (—1,—1) a (1,0). A integral
dy éigual a:

./c X2+ y? it +y?

=1
i A

| o
PSR S
A A

[= & [0 W [

=l

Questdo 8 Considere a curva parametrizada y(t) = (2¢, sen(7tt)), com t € [0,1]. A integral

/y (ex +In(1 —|—y2)) dx + (1 + 12_|3_6yy2) dy éigual a:

ez+1
[B] —¢
1—e"
D] e”
.62—1
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Questio 9 Considere a curva parametrizada y(t) = 2 —t, cos(tt?)), com t € [0,1].
P

A integral / nye"z dx + (6y2 + ex2> dy éigual a:
g

[A] 6
[B] 0
[C] -7
B -
E| n

Questio 10 Seja C a fronteira do retangulo R = {(x, y) € R?: 0 < x <2, 0 <y < 1}, percorrida
uma tnica vez no sentido anti-hordario. A integral

/C<6x5y+ln(1+\/1+x2)) dx + (x6+x2+y2+ey\/1+sen2y> dy éigual a:

[A] 1
[B] 3
[C] o
D] 2
B

Questdo 11 Seja C a intersedo das superficies y = x> +2z2 e y = 3 —2x. A integral

/ V1+2z%ds éigual a:
C

107t
47
67T
@ 81
B 2
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Questdo 12 Sejam D = {(x,y) € R? : x> +y?> < 1} e f : D — R, uma fungdo nao nula de classe
Cl. Considere as seguintes afirmagoes:

(D) Se %(x,y) = gjy[(x,y) para todo (x,y) € D, entéo/ f(x,y)ds =0 para toda circunferén-
C
ciaC C D.
(II) Se f(x,y) < 10 para todo (x,y) € D, entdo para toda circunferéncia C C D vale que

/Cf(x,y) ds < 107.

. . 1 . . . .
(Ill) Se C; é a circunferéncia x> +y* = i percorrida uma unica vez no sentido horario e

C, é a mesma circunferéncia percorrida uma tinica vez no sentido anti-horario, entdo
| fyds=— [y
G G

Para toda fungédo f como acima:

apenas as afirmacdes I e III sdo corretas.
apenas a afirmacéo III é correta.

B todas as afirmacdes sio falsas.

D] apenas as afirmacoes II e III sdo corretas.

apenas as afirmacoes I e II sao corretas.



HNNEEEEEN N
BN EEEEE B

+5/8/13+




HNNEENEEN B
N BN BN __BE

+5/9/12+

MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral IIl — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

Folha de Respostas
Respostas ndo indicadas apropriadamente nesta folha serdo desconsideradas.
Identifica¢ao:
Nome: NUSP: Turma:

Por favor coloque seu nimero USP nos
campos ao lado. Caso tenha menos de
8 digitos deixe as tltimas colunas em
branco.

Numero USP

[0] [0] [o] [o] [o] [0] [0] [0]
[ ) Al a] o] Al
(2] [2] [2] [2] [2] [2] [2] [2]
(31 (3] (5] (3] [3] [3] [3] [3]
(4] [4] [4] [4] [4] [4] [4] [4]
(5] 5] (5] (8] [8] [5] [5] []
[6] [e] [e] [6] [6] [6] 6] [6]
272 7177
[8][8] (8] [8] [8] [8][8] 8]
o151 ] 8] 8] 1 91 [9]

Respostas:

Questdo 01: @ -
Questio 02: [A] [l [C] D]
Questio 03: H D]
Questao 04: - - . - -
Questio 05: [A] ] [C] D]
Questio 06: [l [D]

Questio 07: [A] |l [C] [D]
Questio 08: O] |
Questio 09: [ |
Questio 10: D] |
Questio 11: D] |
Questio 12: W D]
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral III — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

IDENTIFICACAO

Nome: NUSP: Turma:

INSTRUCOES

1. Ndo é permitido portar celular (mesmo desligado) durante a prova. Sobre a carteira deixe
apenas lapis, borracha, caneta e um documento de identificagdo com foto. Estojos, mochilas,
blusas e outros objetos devem permancer a frente da sala, juntamente com os celulares (ndo
custa repetir) e demais aparelhos eletrénicos, que devem estar desligados.

2. Preencha a tinta e de maneira legivel todos os campos acima.
3. Preencha a tinta e completamente os campos para as alternativas de cada questao .

4. Assinale apenas uma alternativa por questdo. Em caso de erro, indique expressamente qual
alternativa deve ser considerada na folha de respostas, ao lado da questao correspondente.

5. Esta prova tem duragdo maxima de 2 horas e o tempo minimo de permanéncia na sala é de
30 minutos.

6. Ndo havera tempo adicional para preenchimento da folha de respostas.

7. Confira a integridade do seu caderno de questdes de acordo com o ntimero de testes.

Assinatura:
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Questdo 1 Sejam C; e Cy, respectivamente, os trechos das pardbolas y = x> —1ey = 4(x*> — 1),
com ponto inicial (—1,0) e final (1,0). Seja F(x,y) = P(x,y) i+ Q(x,y) j um campo de vetores de

]
classe C! em IR? tal que %

Se | F.d7 =K, entdo a integral / F.d7 éigual a:
G

G

[Al 4+ K
[B] -3+K
W :+K
[D] 3—K
[E] 4—K

Questdo 2 Seja (a,b) € R? tal quea® +b> =1eb > 0.

(x,y)

— a—P(x,y) =1, para todo (x,y) € R2.

dy

(a,b) 5 5 2 5 . -
Se /( : 2xydx + (x° —y°)dy = —3 entdoos possiveis valores do par (a,b) sdo:
1,1

— —
s @
— —_
~— N~—
¢ ¢}
/N N
S
S

= © W = [
TN TN TN

NS
5
[

5

Questdo 3 Seja C a fronteira da regido de R? limitada por y*> = 3(x + 3) e x = 1, percorrida uma

Unica vez no sentido anti-horario. A integral

@y

-2

RS

N o
)

[= [l [0

X

dy éigual a:

Jc 4x? +9y? 4x2 + 9y?
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Questdo 4 Seja C o trecho da intersegdo das superficies x*> +y?> = 1e 2x +y —z = 0, de (1,0,2)
a(0,1,1). A integral / zdx + xdy +ydz éigual a:
c

Questdo 5 Considere a curva parametrizada y(t) = (tz —t, cos(rT tz)), com t € [0,1].

A integral / . nyeXde + (6y2 + exz) dy éigual a:
0

[A] -7
[B] 0
[C] 6
B -
[E] 7

Questio 6 Seja F(x,y) = P(x,y)i+ Q(x,y)j um campo de vetores de classe C! no anel
A = {(x,y) € R?:4 < x? +y? < 9}. Considere as seguintes afirmagdes:

(D) Se gl;(x,y) = %—g(x,y) para todo (x,y) € A, entdo /CP(x,y) dx+ Q(x,y)dy =0 para
toda circunferéncia C C A.
= . . . dP 2Q
(IT) Se F(x,y) é conservativo em A, entdo @(x,y) = g(x,y) para todo (x,y) € A.

(1) Se / P(x,y)dx+ Q(x,y)dy =0 para toda circunferéncia C C A com centro na origem,
C

entio F(x,y) é gradiente em A.

A(s) afirmacdo (des) verdadeira (s) para todo E(x,y) = P(x,v) i+Q(x, y)j como acima é (sio):

apenas as afirmagdes I e IIL.
apenas as afirmacoes I e II.
apenas as afirmacoes II e III.
[D] todas as afirmacoes.

. apenas a afirmacéao II.
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Questdo 7 Seja C a fronteira do retangulo R = {(x, y) € R%2:0<x<20< y < 1}, percorrida
uma Uinica vez no sentido anti-horario. A integral

/ <6x5y+1n(1+\/1+x2)) dx + (x6+x2+y2+ey\/l+sen2y> dy éigual a:
c

B
[B] 0
[C] 3
D] 1
[E] 2

Questio 8 Seja C a intersecdo das superficies y = x> +z% e y = 3 — 2x. A integral / V1422 ds
JC

éigual a:

871
47
67T
B 2
107

Questdo 9 Considere a curva parametrizada y(t) = (2t, sen(7tt)), com t € [0,1]. A integral

[y(ex +ln(1+y2)) dx + <1+ 12_i_cyy2) dy éigual a:

-62—1
1—e"
[C] —¢
[D] em
[E] e +1
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Questdo 10 Seja C o trecho da pardbola 2y = —2x%> + x +1de (—1,—1) a (1,0). A integral

/cx2+y2 dx+x2+y2

dy éigual a:

=

o »p\lw
4 A

] A

= © A = [>]
|

WIN W

Questdo 11 Sejam D = {(x,y) € R?: x> +y?> < 1} e f : D — R, uma fungdo nao nula de classe
Cl. Considere as seguintes afirmagoes:

ox
ciaC C D.

(D) Se of (x,y) = gi(x,y) paratodo (x,y) € D, entéo/ f(x,y)ds =0 para toda circunferén-
C

(I) Se f(x,y) < 10 para todo (x,y) € D, entdo para toda circunferéncia C C D vale que

./Cf(x,y) ds < 107.

. . 1 . . . .
(I) Se C; é a circunferéncia x? —|—y2 =1 percorrida uma tnica vez no sentido horéario e

C, é a mesma circunferéncia percorrida uma tinica vez no sentido anti-horario, entdo
| fyds=— [y
C G

Para toda fungédo f como acima:

apenas as afirmacoes I e III sdo corretas.
apenas a afirmacéo III é correta.

. todas as afirmagdes sdo falsas.

D] apenas as afirmacoes I e II sdo corretas.

apenas as afirmagdes II e III sdo corretas.
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Questio 12 Seja C o trecho da elipse (x — 1)? + % =1com y > 0,de (2,0) a (0,0). A integral
/ (2y + x) dx + (¥ + 4x) dy éigual a:
c

2m—3
[B] 4 —2n
B2
D] 2 -3x
24371
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MAT 2455 — Calculo Diferencial e Integral IIl — EP-USP

Segunda Prova — 14/05/2019

Folha de Respostas
Respostas ndo indicadas apropriadamente nesta folha serdo desconsideradas.
Identifica¢ao:
Nome: NUSP: Turma:

Por favor coloque seu nimero USP nos
campos ao lado. Caso tenha menos de
8 digitos deixe as tltimas colunas em
branco.

Numero USP

[0] [0] [o] [o] [o] [0] [0] [0]
[ ) Al a] o] Al
(2] [2] [2] [2] [2] [2] [2] [2]
(31 (3] (5] (3] [3] [3] [3] [3]
(4] [4] [4] [4] [4] [4] [4] [4]
(5] 5] (5] (8] [8] [5] [5] []
[6] [e] [e] [6] [6] [6] 6] [6]
272 7177
[8][8] (8] [8] [8] [8][8] 8]
o151 ] 8] 8] 1 91 [9]

Respostas:

Questio 01: H D
Questio 02: H D
Questio 03: [l [D]
Questao 04: - - . - -
Questio 05: [ ]
Questio 06: D W

Questio 07: [l [D]
Questio 08: [ |
Questio 09: [l D]
Questio 10: H D]
Questio 11: Bl D
Questio 12: W D]
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