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Definigdo: A sequéncia {a, } tem limite L e escreve-se

lima, =L ou a, 2L se ¢ =

n—00

se para cada € > 0 existe um inteiro correspondente I tal
que

la, —L| <€ paa n > N.

Se o limite lim a, existe, dizemos que a sequéncia
n—00

& convergente. Do contrdrio, é dita convergente.

Teorema: Se lim f(z) =L e f(n) = a, para
T —00

n € N,entdo 1lim a, = L
n—00

Limites: Se {a,} e {b,} sdo seqliéncias convergentes e ¢ &
uma constante, entdo:

lim(a, +b,) = lim a, + 1im b,

n—00 n—00 n—00

lim(a, — b,) = lim a, — lim b,
n—00

n—00 n —00

lim(c-a,) = c-1lim a,
n—00

n—00

lim(a,-b,) = lim a, - 1im b,

n—00 n—00 n—00
a lima,

. n n —00 .
lim — = — (se lim b, # O)
n—oo b, limb, n—00

n—00

limec =c¢
n—00

Teorema: Se a, < b, < c, paran > ng e

lim a, = 1lim ¢, = L,entdo 1lim b, = L
n—00

n—00 n—00

Teorema: Se lim|a,| = 0, entdo 1lim a, =0
n—00 n—00

Definigdo: A sequéncia {a,} & superiormente limitada se
existe um valor X tal que a, < M para tfodo n > 1. E
denominada inferiormente limitada se existe um valor m tal
que m < a, para todo n > 1. Se é limitada inferior e
superiormente, {a,, } é dita apenas sequéncia limitada.

Teorema: Toda sequéncia limitada e monotdnica é
convergente.

e Teste da comparagcdo

Sejam Y a, e D b, séries de fermos positivos.
%) Se Z b, & convergente e a, < b, para qualquer n,
entdo Y a, também é convergente.

11) Se Z b, é divergente e a, > b, para qualquer n,
entdo Y a, também é divergente.

e Teste da comparagdo do limite

Sejam Y a, e D_ b, séries de termos positivos. Se

sendo ¢ uma constante real positiva, entdo ambas as séries
convergem ou ambas as séries divergem.

e Teste da razdo
(]

Seja Z a, uma série de termos ndo nulos, e suponha que
n=1

Qp +1

=1L.

o limite 1im
n—co | q,

L < 1: asérie & absolutamente convergente.

L >10ul =ooul =1" asérie é divergente.

L = 17: o teste & inconclusivo.

o Teste daraiz

oo

Seja E a, uma série numérica e a constante k definida
n=1
pelo limite:

k =1im /|a,|. Entdo:
n—00

k < 1: asérie é absolutamente convergente.
k > 1ouk =1": asérie é divergente.
k = 17: o teste & inconclusivo.

e Teste da integral

Se J f (z) dz converge, entdo Z a, converge.
1

n=1

Se J f (z) dz diverge, entdo Z a, diverge.
1 n=1

e Teste da série alternada (critério de Leibniz)
Se em uma série alternada Z:;l (-1)™-b,. b, >0:
(2) bpe1 < by
(22) 1limb, =0
n—00

entdo a série & convergente.
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