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GABARITO PROVA A

12 Questao - (valor 2.0)
Calcule a seguinte integral iterada

/1/1 Ldmdy.
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Solucgao.

A integral iterada acima corresponde a integral dupla / / dx dy
D

Y
V1425
onde D é regido dos pontos (x,y) de R? que satisfazem as desigualdades:

Vi<z<l e 0<y<l.
Esta mesma regiao pode ser escrita como
0<y<z® e 0<z<l

Entao podemos escrever
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2% Questao - (valor 2.5) Calcule a drea da regiao plana entre as retas
3y = \/gx, Y= V32 e limitada por 22 +y2 =2z.

Solucao.

Considere as coordenadas polares x = r cosf e y = r sinf. Entao, as
equagoes das curvas que limitam a regiao plana sao:
(1) 37 sin @ = V37 cos 0 < 0 = 7/6;
(2) rsin @ =37 cos 0= 0=1/3;
(3) r2=2r cos 0 & r=2cosfle—5 <0< 7.
Sendo assim, a regiao pode ser escrita como

Dyg={(r,0):0<r <2cosf e %SGS%}.

Entao, como o médulo do determinante do Jacobiano dessa mudanga de
variavel é r, temos:
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3% Questao - (valor 2.5). Calcule o volume do sélido
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Solucgao.

Em coordenadas esféricas (p, 0, ):
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Célculo do volume
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4% Questao - (valor 3.0). Calcule a integral [ [ [, g zdzdydz, onde
S={(z,y,2) ER*: 220, 2y > 2%, 2° > da® + 4%}

Solucao.

Considere as coordenadas cilindricas
T .
xr=—=-cosl, y=rsinf e z=z
2 ) )

onde r > 0,0<60 <27 ezeR. Entdo o sdlido S = Sy, esta representado
como

Srg: ={(r,0,2) :r < z<V2rsinf, 0<r<2snf e 0<6<7}

Lembrando que o médulo do determinante do Jacobiano da mudanga de
variavel feita é r/2, podemos escrever a seguinte igualdade:
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Pelo Teorema de Fubini esta ultima integral é igual a:
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